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A nmwendungen.

1. Die Hufldfung der Gleichungen.

53, TWenn £(x) = xt 4+ Axr=! 4+ Bxn—2,,, =0, m gleiche Wuryeln, jede
= a, bat, foift f(x) = x — a)"Fx, wo F(x) den Factor x — a nicht enthalt.
Rolglich ift

f1(x)=(x — ayn—! {r_x — a)F'(x) + mF m} '

Benn in dem HYusdrucde F(x) alfo m gleidhe Factoren find, fo
fommen in der Ableitung nod m — 1 Devfelben bor.

Benn daher f(x) und £1(x) feinen gemeinfdaftlidhen Theiler haben,
fo Bat f(x) =0 nur von cinander verfhicdene Wurgeln. Wenn dagegen £(x) und
£1(x) ben gemeinjaftlichen Sheiler x — a haben, fo hat F(x) den Factor (x — a)?,
folglich hat T(x) =10 swei gleiche Wurjeln, jede = a, Unbd toenn £(x) und £ (x) den
aemcinfdbaftlichen Theiler (x — a)™ haben, fo hat f(x) den Sheiler (x — a)ym+*,
folalich Hat die Gleidhung m 4 1 gleidpe Wurzeln, jebe = a.

Man fuche daber den grofiten gemeinfdaftlichen Theiler p(x) von
£(x) und £1(x). Sebe einfade FBurjel von ¢ (x)==0 ift eine jrocifache von £(x)=0; jebe
soeifache Wuvgel von ¢(x) = O ift eine dreifacpe von f(x)=0uf.m

Die gleidhen Wurgeln von ¢(x) =0 erforfcht man , inbem man den grdften
gemeinfchaftlichen Theifer von g (x) und ¢ (x) auffucht, unb die Werthe beftimmt, fir
toelche derfelbe ju JMull wird.

34. &6 fei a ein Werth, welder von giner Tuvgel ber Bleidung wenig verfchies
ben ift, und der nodh fehlende Theil fei z. Dann ift

f(a + z) = f(a) + £'(a) z 4 £*(a) T_Q

tim cinen gendferten Bevth von z ju finden, fann man bie Doheren Potenjen von z

ea =0,

f(a)
wealaffen, und fa)4+f'(a)z=0, ober z= — 77 7
: fla) : g
fesen.  Dann ift a — ‘—15:—3;7 ¢in Werth, welder dev Wurgel naher Fommt, als a.
o ‘ f(a) .. R
SRenn man denfelben anftatt a in die Gleidung 2 = — dl‘%ﬁ" einfest, und das Reful:

tat 3u dem vorigen Naherungdwerthe addiet, fo erhit man einen noch mehr genahers
ten Ferth.
@8 fei 3. B. I(x) = S—ox—5=0 Mg f(r=—1, I(8)=+ 16,
folat, daf stoijdhen 2 und 3, und roar ndfher bei 2, eine Murgel der Gleichung liegt.
47
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A s ! (a)
tun ift £'(x) = 8x* —2, folglih f(2)=—1, ') =10, und 2 = — TIIT‘J
= 5%, folglich 2,1 ein Naherungswerth der Wurgel
Sept man a = 2,1, fo witd f(a) = 0,061, £'(a) = 11,23, dahir z = — l_flfc‘_}J
il

= — 0,00543, alfo 2,1 — 0,00548 = 2,09457 ¢in neuer Naherungsterth. Bes
Bandelt man Diefen tvie die vorvigen, fo findet man 2,09456148 alg Raberungswerth
der Wuvgel,

2, Bon den Werthen der Functionen, wenn diefelben unbeftimme
fu fein fcheinen,

y 3 ; / : 0 co
35. MWenn ein befonberer Werth ciner Function die Form 0 &5 000, an:

nimmt, fo exfdyeint er unter unbeftimmeer gorm, ofjne darum unbeftimmt ju fein. So
Lo At —x2
witd ——
=X

nen gemeinfchaftlichen Factor, welcher fir x = a ju Rull wird, nict juvor entfernt
S Ed
hat. Denn s ift aa XX _ (@—x)(at+3x)

= % fir x = a. Die Unbeftimmiheit vihret hier daher, daf man ciz

=a-+x, folglih = 2a, toenn

w— X =X
X = 4,
S _ : F (x) . _
it die gebrodbene Function y = o gegeben, mweldhe S tith, wenn x = a,
weil F(a) = f(a) = 0: foift
h*
\ L 2 § ks
Fath) F(a) + F'(a)h + F?(a) 3t
Fla by = z
S O R b
Weil abee F(a) =I(a)= 0, fo ift
P 3 2 4 h? PE ] r L I h
F(ﬂ‘!—-h] 2 hI(ﬂ)]]-i—F (n'l.i_,_é.’. £ r (ﬂ} 'Jr' 1" {:E)T.—z ey

TaTD = e :
) f’(:!:]ll-{-f’(a)-lii... ' [‘(a)+l’{a}—1-h—ﬁ.”
Folglich exhalt man, wenn h = 0 gefest twird,
F@) _ Fl'@
f(a) ~ F)’
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