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2. Von den Werthen der Functionen, wenn dieselben unbestimmt zu sein
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A s ! (a)
tun ift £'(x) = 8x* —2, folglih f(2)=—1, ') =10, und 2 = — TIIT‘J
= 5%, folglich 2,1 ein Naherungswerth der Wurgel
Sept man a = 2,1, fo witd f(a) = 0,061, £'(a) = 11,23, dahir z = — l_flfc‘_}J
il

= — 0,00543, alfo 2,1 — 0,00548 = 2,09457 ¢in neuer Naherungsterth. Bes
Bandelt man Diefen tvie die vorvigen, fo findet man 2,09456148 alg Raberungswerth
der Wuvgel,

2, Bon den Werthen der Functionen, wenn diefelben unbeftimme
fu fein fcheinen,

y 3 ; / : 0 co
35. MWenn ein befonberer Werth ciner Function die Form 0 &5 000, an:

nimmt, fo exfdyeint er unter unbeftimmeer gorm, ofjne darum unbeftimmt ju fein. So
Lo At —x2
witd ——
=X

nen gemeinfchaftlichen Factor, welcher fir x = a ju Rull wird, nict juvor entfernt
S Ed
hat. Denn s ift aa XX _ (@—x)(at+3x)

= % fir x = a. Die Unbeftimmiheit vihret hier daher, daf man ciz

=a-+x, folglih = 2a, toenn

w— X =X
X = 4,
S _ : F (x) . _
it die gebrodbene Function y = o gegeben, mweldhe S tith, wenn x = a,
weil F(a) = f(a) = 0: foift
h*
\ L 2 § ks
Fath) F(a) + F'(a)h + F?(a) 3t
Fla by = z
S O R b
Weil abee F(a) =I(a)= 0, fo ift
P 3 2 4 h? PE ] r L I h
F(ﬂ‘!—-h] 2 hI(ﬂ)]]-i—F (n'l.i_,_é.’. £ r (ﬂ} 'Jr' 1" {:E)T.—z ey

TaTD = e :
) f’(:!:]ll-{-f’(a)-lii... ' [‘(a)+l’{a}—1-h—ﬁ.”
Folglich exhalt man, wenn h = 0 gefest twird,
F@) _ Fl'@
f(a) ~ F)’




E

: Fl(a) o e S S Eilg) B (a) =
Ware auch Wzﬁ’ fo toiitbe in gleicher Weife folgen Tw — @' folalidh
F(a) _ F*(a)
auch ﬂ}"-—mﬁ .
T . = f(x) S
Stan bilde alfo, wenn y TR
ten dDevjenigen Abfeitungen von gleider Hrdnung, telde jucrf
nidht sugleidd flie x=a ju Null werden, fo giebt dicfer den wah-
ren Werth jenes Bruded.
x3 4 fax? — a’x — 5a? _ 8x*® 4 10ax —a? _ 12a°

fo t0.

fhir x=a ift, den Quotien:

1) Fwx=aif T = =% = Ga.
sinX COSX i
9y R = i = = —=
2) Guex=0 ift = - i :
{—cosx sinx 0
e x =0 (it ———— = ==
5) gur x 0 i sinx cosX 1
5 : X 1 3 |
4) Fhe x =01 sinx?  2sinxcosx  sin2x _E_m'
. Tog(1— x)
[eedy - i A T
5) §ir x=0ift = 1.
: E—pg—=% p*—Dbh* 1—cosx
6) €ben fo fann man bie mahren Werthe von g > f 2 - = FiFd
x—B8inx logx 1—x+logx XX —X

= ,furx=0,unbbunm, =V 1—x+logx’

(14 x)logx .. _ _ ’
=P fiie x = 1 beftimmen.
36. . MWenn die gebrochene Function y = —*% = toird fir x = a, o D=
s 8 . 1
pidire man Sahler und Renwer durc F(x) f(x). ¥Ulsdann exhalt many = ﬁTr-i'%
: logx
X

— ¢ fije x =12, twobon et toahre Terth gefunden toerben Fann (85.), 4. B. fie

per TWerth 0, twenn x = G0,
MBenn dagegen y = F(x) . f(x) gegeben ift, und man findet F(a) =0, fa)= 00,

. ; | -
alfo y =0, 00 fir x=a: fo fegt man y=F(x}:T{§=%fur x=a, und be:
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a¥(bh 4 ex)

L
Ti en SBerth foie vorhin (35.), 5. B. — a*, wenn man in :
frimmt den twabren Weeth fwie vorhin (35.), 3 = ¢ an A or

den MWeeth von x unendlich avof fest

5. Bon den groften und Fleinfren MWervthen der Functionen.
87. TWenn fir x = a der Werth von f(x) arofer ift, als die benachbarten
Werthe £(x + h) und f(x — L, mwie Flein man audh b annehmen moge: fo ift Diefer
Werth f(a) ein Gpdfited (Maximum); und wenn er Eleiner ift, alé die Denachbar:
ten MWerthe, ein Kleinftes (Minimum).
s e fBTdfites) JI) S fix + by
©oll alfo £(x) ein B S

e . teerden, fo mug g !, und gualeid
Sleinfres WeEhen, <y B Fx)<f(x + )} dug

fix) — {5 i = S T o ‘o . %
i:‘_’x: _":':I: :'}i fetn, ober e8 muf, wenn £(x) pofitiv ift, fix + h) — fix)
LX) (X —h)]

. o MERAtIR) e :
und gugleich f(x — h) — f(x) grn?irivls fein, rofe Flein man auch b annehmen mba

. SRR i3 \
Mun ift f(x + h) —Ix) = fi(x)h -+ f—(‘x]mt_f -+ £3(x) - ! _"‘“'J
e 1.2.3 163
; ; ]1',5 - ]l?' %Iﬁ ey
i (X — = (%) = — Fifv ¥ F B
und flx —h) —1{(x) f{”h-]"i{'Ej__:!,Q'_{U}_—_I,z.a“"

Wenn nun £ (x) nicht Null ife, fo fann h fo Flein angenommen toerden, daf £(x)h
grofier ift, als die Summe aller nachfolgenden Glieder, folglich das Borseichen der
ﬂ{L‘if)f” von dicfem eeften Gliche tT[‘!-);mgU (14), Dief ift aber in Beiben ﬂ{?if}u11 pers
fbieben. @ fonnen daber fix 4+ h) — f(x) und f(x — h) — f(x) nidt einee:
Lei Borjeidhen haben, b b, 8 Pann £(x) weber cin Broftes nodh cin Kleinftes fein.

2 3
Wenn dagegen 1 (x) =0 ift, fo ift f{x+h) — f{x)= l"-’(x)-lh-—- + 3(x) b

) 12,50
£ f(x ; a5 h? h3
uno (x—h) — I(x)=f(x) 1.2 '_'p:'”_fo_-?' “ee
1,2 02y D

Fur Hinlanglich Fleine Werthe von b find bejde Reihen mit £2(x) jugleidh negativ,
ober pofitio (14.). Dic Wnrjeln von F1(x) =0 maden vaber £(x) ju ¢i-
= Grdfiten

cope oy fMEGAtiD
1ém §_ : feenn lff"_\: el :
' Hfﬁ'iufrcni’ f (%) gpm]“,_‘} macdyen

3t dagegen £(x) negativ, fo miffen die Wurseln von 1(x)=0 ben Werth von 12 (x)
:uuﬁriv i f@ri‘ﬁtré}

-

aeaatio} machen , wenn-£(x) ¢in neégatives { fein foll. Betrachtet man aber
gativ}

{Rleinftes
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